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§1 Subiecte

Problema 1

a) Fie a ∈ N∗, a ≥ 4. Demonstrat, i că
(

a + 1
a

)3
< 2.

b) Determinat, i toate tripletele de numere naturale nenule (a, b, c), a ≤ b ≤ c pentru care
are loc relat, ia: (

1 + 1
a

) (
1 + 1

b

) (
1 + 1

c

)
= 2.

Problema 2
În △ABC ducem AD ⊥ BC, D ∈ BC. Pe segmentul AD se consideră punctele M s, i N
astfel încât AD + DM = AB s, i AD + DN = AC. Notăm cu P intersect, ia dreptelor BM s, i
CN . Arătat, i că m(∠BAC) = 2 · m(∠MPN).

Adrian Bud, Negres, ti Oas,

Problema 3
Se consideră două mult, imi de numere întregi A s, i B cu proprietatea că a − b divide 4 pentru
orice a ∈ A s, i b ∈ B. Să se arate că mult, imea A ∪ B are cel mult 7 elemente.

Dinu S, erbănescu, Bucures, ti

Problema 4
Demonstrat, i că nu există trei numere naturale nenule a, b, c cu proprietatea că numerele
(a, b), (b, c), (c, a), (a, b) + (b, c), (b, c) + (c, a), (c, a) + (a, b) sunt toate pătrate perfecte.

Andrei Bâra

Problemele 1-4: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 4 × 7p = 28p
Puncte acordate din oficiu: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 0p
Total: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 28p

Timp de lucru: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 3 ore
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