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Concursul de matematica Upper.School - Editia 2022-2023 Etapa III

§1 Subiecte

Problema 1

1 3
a) Fie a € N*, a > 4. Demonstrati ca (a + ) < 2.
a

b) Determinati toate tripletele de numere naturale nenule (a, b, c), a < b < ¢ pentru care

are loc relatia:
1 1 1
(D) (D) (14) -2
a b c

Problema 2

In AABC ducem AD 1 BC,D € BC. Pe segmentul AD se considera punctele M si N
astfel incat AD + DM = AB si AD + DN = AC. Notam cu P intersectia dreptelor BM si
CN. Aratati ca m(£LBAC) =2-m(£LMPN).

Adrian Bud, Negresti Oas

Problema 3

Se considera doua multimi de numere intregi A si B cu proprietatea ca a — b divide 4 pentru
orice a € A si b€ B. Sa se arate ca multimea A U B are cel mult 7 elemente.

Dinu Serbanescu, Bucuresti

Problema 4

Demonstrati ca nu exista trei numere naturale nenule a, b, c cu proprietatea ca numerele
(a,b), (b,c), (c,a), (a,b) + (b,c), (b,c)+ (c,a), (c,a) + (a,b) sunt toate patrate perfecte.

Andrei Bara

Problemele 1-4: ... . 4 x Tp=28p
Puncte acordate din oficiu: ............. .. Op
Total: 28p
Timp de lucru: ... 3 ore
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