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§1 Subiecte

Problema 1
Aflat, i numerele rat, ionale nenule a, b, c s, i d care verifică relat, iile:

a = 1 + bc

d
, b = 2 + cd

a
, c = 3 + da

b
, d = 4 + ab

c
.

Adrian Bud, Negres, ti Oas,

Problema 2
Fie a, b, c numere naturale mai mari decât 1, astfel încât

c + 1 | a + b, a + 1 | b + c, b + 1 | c + a.

Să se determine cea mai mare valoare posibilă a sumei a + b + c.

Problema 3
Într-o comunitate fiecare băiat are fie exact un prieten, fie exact doi prieteni. Prietenia este
reciprocă, adică dacă A este prieten cu B, atunci s, i B este prieten cu A. Într-o dimineat,ă,
tot, i băiet, ii cu doi prieteni poartă tricouri ros, ii, iar ceilalt, i băiet, i poartă tricouri albastre. În
acest moment oricare doi prieteni poartă tricouri de culori diferite. După-amiază, 10 băiet, i
îs, i schimbă tricourile ros, ii în tricouri albastre s, i 12 băiet, i îs, i schimbă tricourile albastre în
tricouri ros, ii. Acum oricare doi prieteni poartă tricouri de aceeas, i culoare. Cât, i băiet, i sunt
în această comunitate?

Observat,ie: Un băiat îs, i poate schimba tricoul o singură dată.

Problema 4
Fie △ABC un triunghi dreptunghic de ipotenuză AC. Punctul O este mijlocul ipotenuzei.
Se consideră un punct E în exteriorul triunghiului, astfel încât AE = AC, OB ⊥ BE, iar
A s, i E sunt de o parte s, i de alta a dreptei BO. Notăm AE ∩ BO = {M}. Arătat, i că dacă
m(∠BME) = 60◦, atunci AB = BC.

Adrian Bud, Negres, ti Oas,

Problemele 1-4: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 4 × 7p = 28p
Puncte acordate din oficiu: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 0p
Total: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 28p

Timp de lucru: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 3 ore
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