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§1 Subiecte

Problema 1
Considerăm ABCD un pătrat. Fie punctul E pe latura (AB) s, i fie punctul F pe latura
(AD) astfel încât CE = EF. Considerăm punctul M pe segmentul (AE) cu proprietatea că
m(∠EFM) = m(∠BCE). Să se arate că măsura unghiului ∠BCM este egală cu jumătate
din măsura unghiului ∠AMF .

Dinu S, erbănescu

Problema 2
În triunghiul ascut, itunghic △ABC considerăm punctele M ∈ (AB) s, i N ∈ (AC), astfel
încât AM = AN. Fie {O} = BN ∩ CM. Dacă (BO) ≡ (CO), atunci triunghiul △ABC
este isoscel.

Marius Mîinea

Problema 3
Notăm cu τ(k) numărul tuturor divizorilor (pozitivi) ai numărului natural k. Aflat, i cel mai
mic număr natural n astfel încât cel mai mare divizor comun al lui τ(n) s, i al lui τ(n3) nu
este o putere a lui 2.

Se s, tie că, dacă descompunerea în factori primi a unui număr natural n este n = pα1
1 ·

pα2
2 ···· ·pαk

k , unde p1 < p2 < ... < pn, atunci numărul de divizori este egal cu τ(n) =
(α1 + 1) · (α2 + 1) ···· ·(αk + 1).

Problema 4
Vom numi secvent,ă de lungime n un n-uplu de numere naturale nenule, nu neapărat distincte,
cu suma 2S. Vom numi separator al secvent,ei de lungime n un număr natural k dacă
putem alege k dintre cele n numere din secvent,ă care să aibă suma egală cu S.

a) Câte numere separatoare are secvent,a 1, 1, 1, 1, 2, 2?

b) Care este numărul maxim de numere separatoare pe care le poate avea o secvent,ă
de lungime n convenabil aleasă.

Problemele 1-4: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 4 × 7p = 28p
Puncte acordate din oficiu: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 0p
Total: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 28p

Timp de lucru: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 4 ore
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