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§1 Subiecte

Problema 1

Fie a, b, ¢c numere reale pozitive, astfel incat a+b+c = 6. Demonstrati ca are loc inegalitatea

(10 — a)(10 = 5)(10 — ¢) > (Va + \/5)2 (Vo + \/5)2 (Ve+ \/5)2.

Mihaela Berindeanu

Problema 2

Fie ABCD un tetraedru in care AB = 1, AC = 4 si BD = 4. Stiind ca exista un punct
egal departat de mijloacele celor sase muchii ale tetraedrului, sa se calculeze lungimea
segmentului (C'D).

Problema 3

Fie z si y numere intregi pozitive. Determinati numarul perechilor (x,y), astfel incat
x 4+ y < 100 si pentru care expresia
23 4y — a2y?
(z +y)

este numar intreg.

Problema 4

Pe o tabla este desenat un poligon convex cu 2015 de varfuri si toate diagonalele sale sunt
trasate. Alex si Bogdan joaca urmatorul joc.

Pe rand, fiecare baiat sterge orice numar de la 1 la 10 de laturi adiacente ale poligonului
sau orice numar de la 1 la 9 de diagonale (nu neaparat din acelasi varf). Jucatorul care nu
mai poate face o miscare pierde. Alex incepe primul. Care dintre baieti poate castiga jocul
indiferent de cum joaca celalalt baiat? Care este strategia castigatoare?
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Problemele 1-4: ... ... . . 4 % Tp=28p
Puncte acordate din oficiu: ...... ... .. .. Op
Total: 28p
Timp de lucru: ... 4 ore
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