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§1 Solutii

Problema 1

Corina afirma ca sunt la fel de multe numere pare de la 3 la 11 pe cate sunt impare de la 14
la numarul par N. Gasiti produsul cifrelor numarului N.

Demonstratie.
De la 3 la 11 sunt 4 numere pare, adica 4, 6, 8, 10. De la 14 la 22 sunt 4 numere impare, adica

15, 17, 19, 21. Numarul cautat este N = 22 care are produsul cifrelor .
Raspuns corect: |4 | ... ... 5p

Problema 2

Maria cea isteata calculeaza suma tuturor numerelor de doua cifre care au produsul cifrelor
egal cu 6. Ce numar a obtinut?

Demonstratie.
Numerele de doua cifre care au produsul cifrelor egal cu 6 sunt 16, 23, 32, 61. Suma lor este

egala cu .

Raspuns corect: | 132 | ... . 5p

Problema 3

Pentru a pregati cozonacii de Paste bunica are nevoie de mai mult de 20 de oua. Din
neatentie, bunicul a cumparat doar 15 oua. Ajuns la magazin pentru a mai face cumparaturi,
el observa ca acestea sunt in cutii de cate 4, 5, 6, 8 sau 10 oua. Cate variante are bunicul la
dispozitie de a cumpara o singura cutie astfel Incat bunica sa poata gati cozonacii?

Demonstratie.
Pentru ca 4 + 15 < 20, 5+ 15 =20, 6 + 15 > 20 si 8+ 15 > 20 si 10 + 15 > 20, obtinem cé
dintre numerele date verifica relatia data.

RaASpUNS COrect: |3 . o op
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Problema 4

O piscina are o lungime de 50 m. Pe toata aceasta lungime, in afara de Inceput si sfarsit,
exista un indicator plasat la fiecare metru care arata distanta parcursa pana in acel punct.
Céate dintre indicatoare contin numere de doua cifre?
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Demonstratie.
Numerele de la 10 pana la 49 au doua cifre, adica 49 — 9 = de numere.
Raspuns corect: [40 | . ... 5p
]
Problema 5

Dupa ce a vopsit ouale pentru Paste, iepurasul Rila a pictat pe ele numerele 1, 3, 5, 7, ...,
45, 47, 49, cate un numar pe fiecare ou, fara sa le repete. Lui Pufosila i-a placut ideea si a
pictat pe ouale vopsite de el numerele 4, 6, 8, ..., 34, 36, 38 in acelasi mod. Cate oua au
pictat impreuna cei doi iepurasi?

Demonstratie.

Rila a scris numerele impare de la 1 la 49, adica 25 de numere (de la 1 la 50 sunt 50 de numere
naturale nenule dintre care jumatate sunt pare, iar juméatate sunt impare), iar Pufosila a scris
toate numerele pare de la 4 la 38, adica 18 numere (lipseste numarul 2). Cei doi iepurasi au
pictat in total 25 + 18 = de oua.

Raspuns corect: |43 ] ... ... 5p

Problema 6

Intr-o tabara 15 copii mananca inghetata zilnic, 11 mananca inghetata la doua zile, iar
ceilalti nu mananca inghetata. Daca azi au mancat inghetata 18 copii, cati vor manca maine
inghetata?
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Demonstratie.
Azi au méancat inghetata cei 15 copii care mananca zilnic si inca 3 dintre cei care mananca la
doua zile. Maine vor manca ceilalti 8 care mananca la doua zile si cei 15 care mananca zilnic,

adica de copii.

Raspuns corect: |23 | .. ... 5p

Problema 7

Patru dreptunghiuri egale, lipite intre ele ca in figura de mai jos, formeaza un dreptunghi
cu latura mica de 18 cm. Aflati dimensiunea laturii mari a acestui dreptunghi.

18 cm

Demonstratie.
Latimea dreptunghiului mare este de doua ori latimea dreptunghiului mic, de unde obtinem ca

latimea dreptunghiului mic este egala cu 9 em. Lungimea dreptunghiului mare este formata din
doua latimi mici si o lungime de dreptunghi mic, adica 18 +9 -2 = cm.

Raspuns corect: |36 | ... 5p

Problema 8
In cite dreptunghiuri sau patrate din imaginea de mai jos se gaseste furnica?

Demonstratie.
Furnica poate fi gasita intr-un patrat 1 x 1, intr-un patrat 2 x 2, intr-un dreptunghi 1 x 2,

intr-un dreptunghi 2 x 1, intr-un dreptunghi 1 x 3, intr-un dreptunghi 2 x 3. In total sunt @
dreptunghiuri sau patrate.

Raspuns corect: @ .................................................................... op
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Problema 9

Un numar natural se numeste prieten cu 12 daca are trei cifre, iar suma cifrelor sale este
egala cu 12. Care este diferenta dintre cel mai mare numar prieten cu 12 si cel mai mic
numar prieten cu 127

a) 801 b) 903 ¢) 840 d) 912

Demonstratie.

Pentru a obtine cel mai mare numar prieten cu 12 trebuie sa avem cea mai mare valoare posibila
la cifra sutelor, adica 9, apoi cea mai mare valoare posibila la cifra zecilor, adica 12 — 9 = 3.
Astfel am obtinut numarul 930.

Prima cifra a unui numar este diferita de 0 si atunci cifra sutelor celui mai mic numar prieten
cu 12 este egala cu 1. Suma dintre cifra zecilor si cifra unitatilor este 11, iar cel mai mic numar

este 129. Diferenta lor este |801].

RASPUNS COTeCt: [) | ... e op

Problema 10

Care ar putea fi numarul maxim de copii dintr-o clasa stiind ca nu sunt doi baieti nascuti
in aceeasi zi a saptamanii si nici doua fete nascute in aceeasi luna a anului?

a) 12 b) 7 c) 36 d) 19

Demonstratie.

Daca in clasa ar fi cel putin 8 baieti atunci am gasi cel putin doi care au fost nascuti in aceeasi
zi din saptamana pentru ca saptamana are 7 zile. Numarul maxim de baieti este 7 si, in cazul
favorabil, fiecare este nascut in alta zi din saptamana. Repetam rationamentul pentru a afla
numarul de fete si ajungem la concluzia ca numarul maxim de fete posibil este 12, adica numarul

maxim de elevi din class este [19].
Raspuns corect: [d) | . ... 5p
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Problema 11

Trei prieteni, Andrei, Bogdan si Cezar cantaresc 24 de kilograme, 30 de kilograme si respectiv
42 de kilograme. Ei vor sa traverseze un rau folosind o barca care poate transporta maximum
70 kg. Care este numarul minim de traversari ale raului pe care trebuie sa le faca barca,
astfel incat toti trei sa ajunga pe malul opus?

a) 1 b) 2 c) 3 d) 4

Observatie: O traversare a raului inseamna trecerea barcii de pe un mal pe altul.

Demonstratie.

Este imposibil ca toti trei sa traverseze raul dintr-o data, deoarece 24 4 30 4 42 = 96 > 70.
Prin urmare, barca ar trebui sa se intoarca cel putin o data, iar cel mai mic numar posibil de
traversari de rauri ar fi 3. Urmatorul este un exemplu in care toti cei trei prieteni pot traversa
raul spre malul opus: Cezar raméne pe unul dintre maluri, in timp ce Andrei si Bogdan trec
spre tarmul opus. Andrei se Intoarce napoi la tarmul initial. Andrei si Cezar trec acum pe
malul opus impreuna. In total sunt |3 | traversari.

RASPUNS COTECE: [C) | ..o 5p

Problema 12

Pentru a primi alune, Chip trebuie sa rezolve urmatorul puzzle — 5 =[*]*], adica
diferenta dintre un numar de trei cifre si 5 este egala cu un numar de doua cifre. Chip
inlocuieste stelutele cu cifre si scrie 100 — 5 = 95. Cate solutii mai exista in afara de cea
data de Chip?

a) 0 b) 2 c) 4 d) 5

W

»
‘W « v,
Demonstratie.

Diferenta initiala este 100 — 5 = 95 si mai sunt posibile variantele 101 — 5 = 96, 102 — 5 = 97,
103 —5 =98, 104 — 5 =99, adica alte |4 solutii.

RASPUNS COTECE: [C) | .. op
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Problema 13

In patru cutii am pus cite o bila. Bilele sunt de culori diferite: alb, verde, galben si negru.
Prima cutie are lipita eticheta pe care scrie alb, a doua cutie are eticheta pe care scrie
negru, a treia cutie are eticheta galben, iar a patra cutie este etichetata alb sau verde.
Bila galbena este in cutia care are eticheta galben, in rest, niciuna dintre etichete nu se
potriveste cu culoarea bilei din cutie. Care cutie contine bila alba?

a) Prima b) A doua c) A treia d) A patra

Demonstratie.

Bila galbena este in a treia cutie care are eticheta galben, in cutia patru este bila neagra pentru
ca nu pote fi nici alba, nici verde, iar despre cea galbena stim deja ci e in a treia cutie. In prima
cutie nu poate fi bila alba, nici cea galbena, nici cea neagra, asa incat in prima cutie este bila

verde. Bila alba este in cutia .

RASpUNS corect: [ D) | ... 5p

Problema 14

Pentru cate numere de doua cifre este adevarata urmatoarea afirmatie?
,Daca se sterge cifra zecilor, se obtine un numar mai mic decat 2.”

a) 9 b) 10 c) 18 d) 20

Demonstratie.
Numerele care verifica proprietatea sunt 10, 20, 30,--- ;90 si 11,21,31,---,91, adica numere.

RaASPUNS COTECt: | C) | ..o 5p

Problema 15

In cate moduri distincte se pot aseza la coada pentru a urca cu telegondola Alex, Bobo,
Cati si Maria, daca Maria trebuie sa stea chiar in spatele lui Bobo?

a) 4 b) 6 c) 12 d) 24

_
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Demonstratie.
Sunt posibile urmatoarele @ situatii:

o Bobo, Maria, Alex, Cati;
« Bobo, Maria, Cati, Alex;
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Alex, Bobo, Maria, Cati;

Cati, Bobo, Maria, Alex;

Alex, Cati, Bobo, Maria;

Cati, Alex, Bobo, Maria.

RASpuns corect: [ D) | .. ..o 5p

Problema 16

Sa se determine in cate moduri putem imparti niste bomboane intre patru copii, Irina, Paul,
Cori si Nicky, daca sunt indeplinite urmatoarele conditii:

 [Irina si Paul au 5 bomboane impreuna.

o Paul si Cori au 6 bomboane impreuna.

e Cori si Nicky au 5 bomboane impreuna.

e Nicky si Irina au 4 bomboane impreuna.

« Fiecare copil a primit cel putin o bomboana.

a) 4 b) 3 c) 2 d) 1

H

2

e

2 e

K= -\
Demonstratie.

Pentru ca fiecare copil primeste cel putin o bomboana, avem urmatoarele situatii:

e Irina o bomboana, Paul 4 bomboane, Cori 2 bomboane si Nicky 3 bomboane.
e Irina 2 bomboane, Paul 3 bomboane, Cori 3 bomboane si Nicky 2 bomboane.
e Irina 3 bomboane, Paul 2 bomboane, Cori 4 bomboane si Nicky o bomboana.

Irina nu poate avea mai mult de trei bomboane pentru ca ea are impreuna cu Nicky 4 bomboane,
iar Nicky are cel putin una. Numarul total de moduri este

RAspuns corect: [ D) | ... 5p

O
Problemele 1-16: ... .. 16 x 5p = 80p
Puncte acordate din oficiu: ......... ... .. 20p
Total: 100p
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