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§1 Subiecte

Problema 1
Se consideră cubul ABCDA′B′C ′D′ şi punctele M ∈ (BC) , N ∈ (DD′). Se notează
AC ∩ DM = {P} şi NC ∩ DC ′ = {Q}. Ştiind că PQ ‖ (ABD′), determinaţi poziţia
punctelor M şi N pentru care volumul tetraedrului NDBM este maxim.

Mihaela Berindeanu, profesor, Bucures,ti

Problema 2
Găsit, i toate numerele prime p s, i toate numere întregi pozitive n astfel încât

n8 − n2 = p5 + p2.

Problema 3
Se aleg 21 de numere din mult, imea {1, 2, 3, ..., 2046}. Este posibil să găsim trei numere
a, b, c printre cele 21 de numere astfel încât bc < 2a2 < 4bc?

Problema 4
Fie a1, a2, . . . , an, numere naturale. La fiecare pas alegem la întâmplare doi indici i < j
astfel încât ai - aj s, i schimbăm numerele ai s, i aj cu cel mai mare divizor comun s, i cel mai
mic multiplu comun al acestora. Arătat, i că acest proces se termină s, i că s, irul astfel creat
nu depinde de alegerile făcute.

Problemele 1-4: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 4× 7p = 28p
Puncte acordate din oficiu: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 0p
Total: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 28p
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