Concursul de Matematica Upper.School editia 2019
Etapa lll - Clasa a 8-a
Lista de probleme

PROBLEMA 1/4

In planul a se consideréa poligonul convex [A 1Ay A n] si punctul M situat in afara
planului a. Bisectoarele unghiurilor XA, MA,, XA,MA,, ..., XA ,MA, intersecteazd
segmentele [A A, ], [A,Az3], - [A,AL] In punctele My, M, ..., M,,. Dacd are loc

. MiAL  MA, MpA,
egalitatea MA, + MA. +...+ WA,

n

=n sa se demonstreze ca poligonul

[A1A, ... A, ] este inscriptibil.

PROBLEMA 2/ 4

Gasiti toate tripletele de numere naturale nenule (a, b, c) astfel incat
a’+b+3=(b%-c?>.

PROBLEMA 3 /4

Numerele naturale a, b, ¢, d cu a <b <c <d satsifac egalitatea ad = bc. Demonstrati ca

(a—d)2>a+2
) 2 .

PROBLEMA 4/ 4

O multime M de numere naturale este ,,echilibrata” daca pentru orice valoare naturald a

numarului k, 1 <k <n, media aritmetica pentru orice k elemente este un numar natural.
Care este cardinalul maxim al unei multimi ,echilibrate” cu toate elementele mai mici
sau egale cu 2019? Construiti un exemplu.

Sursa: Olimpiada Mexic 2017
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